Démonstration des propriétés d’un parallélogramme

Propriété fondamentale :

Si un quadrilatere est un parallélogramme

alors il possede un centre de symétrie : c’est le point d’intersection de ses

diagonales.

Conséguences :

Propriéte :
Si un quadrilatere est un parallélogramme
Alors ...
... ses diagonales se coupent en leur milieu.
ABCD est un parallélogramme de centre O. .
D’apres la propriété fondamentale, les points A et B sont les symétriques respectifs

Des points ... et ... par rapport au point ... ;

Or dire que deux points sont symétriques par rapport au point O revient a dire que

O St it du segment formé par ces deux points.
DoncOest .....covvviiiiiiiiiiieeee, def....ccceunen. ], etaussiceluide[.............. ]
On en conclut que les diagonales [.............. Jet[.oeeennnn. ] du parallélogramme

ABCD se coupent en leur milieu : le point ............




. ses cOtés opposés sont de méme longueur. C
ABCD est un parallelogramme de centre O.

Les segments [CD] et [.............. ] sont symétriques par

rapport au point O
Or le symétrique d'un segment est ... ...

Donc [CD] et [.............. ] ont méme longueur, tout comme [AD] et [................ ].

. ses angles opposés sont de méme mesure.

C ABCD est un parallelogramme de centre O.

Le symétrique de I'angle BAD par rapport au point O est I'angle .........
Or, la symétrie centrale CONSEIVE ........c.eiiiiiiiii i,
DonCBAD = ................

Lesangles BAD et .................... sont donc de méme mesure.

... lasomme des mesures des angles consécutifs est égale a 180°.

Les droites (AB) et (DC) sont paralleles et / /
coupées par la sécante (............... ) en formant —7 7
deux angles alternes-internes //

Si deux droites paralléles sont coupées par une I ?Z’ /B

sécante, alors les angles alterne-interne qu’elles déterminent

Donc les angles en bleu ont la méme mesure.

Comme l'angle xABest .................... alors les angles bleus et jaunes sont
supplémentaires et leur somme estégala .................... On conclut que la somme

des mesures des angles consécutifs est égale a 180°.



Démonstration des propriétés d’un parallélogramme

Propriété fondamentale :

Si un quadrilatere est un parallélogramme

alors il possede un centre de symétrie : c’est le point d’intersection de ses

diagonales.

Conséguences :

Propriéte :
Si un quadrilatere est un parallélogramme
Alors ...
... ses diagonales se coupent en leur milieu.
ABCD est un parallélogramme de centre O.

D’apres la propriété fondamentale, les points A et B sont les symétriques respectifs

de C et D par rapport au point O ;

Or dire que deux points sont symétriques par rapport au point O revient a dire que O

est le milieu du segment formé par ces deux points.
Donc O est le milieu de [AC], et aussi celui de [BD]

On en conclut que les diagonales [AC] et [BD] du parallélogramme ABCD se

coupent en eur milieu : le point O.




. ses cOtés opposés sont de méme longueur.
ABCD est un parallelogramme de centre O.
Les segments [CD] et [AB] sont symétriques par rapport au point O
Or le symétrique d’'un segment est un segment de méme longueur.

Donc [CD] et [AB] ont méme longueur, tout comme [AD] et [BC].

. ses angles opposés sont de méme mesure.
ABCD est un parallélogramme de centre O.
Le symétrique de I'angle BAD par rapport au point O est I'angle DCB
Or, la symétrie centrale conserve les mesures d’angle

Donc, ils sont donc de méme mesure, BAD = DCB

... lasomme des mesures des angles consécutifs est égale a 180°.

Les droites (AB) et (DC) sont paralleles et coupées par la sécante (AD) en formant

deux angles alternes-internes

Si deux droites paralléles sont coupées par une sécante, alors les angles alterne-

/ :

interne qu’elles déterminent ont la méme mesure.

Donc les angles en jaune ont la méme

mesure.

/A B

Comme l'angle xAB est plat alors les angles bleus et jaunes sont supplémentaires et

leur somme est égal a 180°.



